Egy szogfelezos feladat

Az interneten nézelodve talaltuk ezt —

https://hu.wikipedia.org/wiki/Sz%C3%B6gfelez%C5%91 — ; errdl jutott esziinkbe az
alabbi feladat.

Feladat — 1. abra

LA 1. dbra

Adott a B pont, amely egy f szog csucsa. A szog szarainak a és ¢ hosszisaga olyan, hogy
C ¢és A végpontjaik az f hosszusagu szogfelez6 szakasz E végpontjaval egyiitt egy e egye -
nesen helyezkednek el. Hatarozza meg a f# sz6g nagysagat! Masképpen mondva:

~adott: a,c,f;

~ keresett: .

Megoldas — 2. abra

2. dbra


https://hu.wikipedia.org/wiki/Sz%C3%B6gfelez%C5%91

Itt azt 1atjuk, hogy az 1. abrahoz képest annyi a valtozas, hogy az AB szakasz egyenesét
meghosszabbitottuk, majd C - n keresztiil f - fel parhuzamosat htizva kaptuk a D pontot.

Minthogy a BCD haromszog egyenl6 szaru, igy irhato, hogy
a/2 B

= COoS

E Sd=2-a-cos’. (1)
a 2 2

Az ABE ¢és az ADC haromszogek hasonlok, igy irhato, hogy

[ a+c a+c

Most (1)és(2) - vel:

2-a-«c B B a+c B a+c
f=a+c-cos; —>cos;=2_a_c-f —>E=arccos(m-f), (3)
innen:
a+c
,8=2-arccos(m-f). (4)

Ezzel feladatunkat megoldottuk.

Az a = c specidlis eset vizsgalatat az Olvasora bizzuk.

Megjegyzgs:
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mennyiséget az a és C szamok harmonikus kézépértékének nevezik —[1].Ez és (3 ) elsé
egyenlete szerint a szogfelezO szakasz hosszat ugy kapjuk, hogy az a és ¢ szakaszok
harmonikus kozépértekét merdlegesen vetitjiik a szogfelezd egyenesére — 3. abra.



3. abra

Ez rogton megadja esetiinkre a szogszarak hossza harmonikus kozepének szerkesztését is:
~ a felvett B pontbol felmérjiik az a és ¢ hossztisagu szakaszokat a g szoget bezaré egye -
neseikre;

~a C és A végpontjaikat 6sszekatjiik egy e egyenessel;

~ megszerkesztjiik a # szog felez6 egyenesét, amivel eléall az E metszéspont;

~ E - ben merdlegest allitunk a szégfelezére, ami az a és ¢ szakaszokbol kimetszi a H; és a
H, pontokat;

~a BH; = BH, szakasz(ok) az a és ¢ szakaszok harmonikus kozépértéke.

Ugy tiinik, felfedeztiik két szam harmonikus kozepe szerkesztésének egy modjat.

Két szam (ay, a; ) szamtani és a mértani kozépének ismert szerkesztése a 4. abra szerinti.

4. abra — forrasa: https://upload.wikimedia.org/wikipedia/hu/b/ba/Sz%C3%Almtani-
M%C3%A9rtani k%C3%B6z%C3%A9p-eqyenl%C5%91tlens%C3%A9g.png



https://upload.wikimedia.org/wikipedia/hu/b/ba/Sz%C3%A1mtani-m%C3%A9rtani_k%C3%B6z%C3%A9p-egyenl%C5%91tlens%C3%A9g.png
https://upload.wikimedia.org/wikipedia/hu/b/ba/Sz%C3%A1mtani-m%C3%A9rtani_k%C3%B6z%C3%A9p-egyenl%C5%91tlens%C3%A9g.png
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